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(دوازدهم) رياضي 2حسابان   

f)انتقال عمودی: (x) k)  

  
  

  
fنمودار تابعانتقال  (x)k  واحد در راستای قائم به سمت بالا  

fنمودار تابع (x)k  واحد در راستای قائم به سمت پايين  

f)انتقال افقی: (x k))  
 
 
 
 

fنمودار تابعانتقال  (x)،k  واحد در جهت افقی به سمت چپ  

fنمودار تابعانتقال  (x)،k واحد در جهت افقی به سمت راست  

 نمودار توابع زير را رسم کنيد. مثال:
xf (x) ,g(x) log (x ) ,L(x) x1

22 2 2 3         

  1 كارت
  هاي عمودي و افقيانتقال  1فصل 

k
k
 

  





k
k
 

  





y

x

f(x)

f(x+k)
(k >   )°

f(x+k)  ,  (k <   )°

y

x

f(x)
f(x)+k,(k >   )° f(x)+k, (k <  )°
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(دوازدهم) رياضي 2حسابان   

   حل:
 
  

   

  1 كارت
  1فصل 

  هاي عمودي و افقيانتقال
  

y

x

x
 = f(x)    x -

y

x

log

 +  )(x

x

log

y

x

x

x
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(دوازدهم) رياضي 2حسابان   

  

yبرای رسم نمودار kf(x) ودارѧاط نمѧرض نقѧکافی است ع ،

yتابع  f(x) را درk .ضرب کنيم  

  

  
  
  

kانقباض عمودی   k انبساط عمودی   و 1  1  

 ابعѧѧѧرد تѧѧѧه و بѧѧѧر دامنѧѧѧاگf (x)هѧѧѧای ب بازهيترتبѧѧѧهa ,b    و

c,d   گاه دامنه و برد باشند آنy kf(x) :برابر است با  

y yD [a ,b],R [kc,kd]   

yنمودار توابع  مثال: | x | , y x   22
3 2 1

3
را رسѧم نمѧوده 

 ها را مشخص کنيد.و دامنه و برد آن

  2 كارت
  1فصل 

  

  انبساط و انقباض عمودي

y

x

kf(x)

f(x)

y

xkf(x)

f(x)
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(دوازدهم) رياضي 2حسابان   

   حل:

 
D ( , )
R [ , )1

   
  

 

 
 
 
 
 

D ( , )
R [ , )3

   
  

 

   

y x

x

x

  2 كارت
  1فصل 

  

  انبساط و انقباض عمودي
  

y |x|

|x|

x
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(دوازدهم) رياضي 2حسابان   

  

yبѧѧرای رسѧѧم نمѧѧودار  f(kx) ودارѧѧاط نمѧѧول نقѧѧت طѧѧافی اسѧѧک ،

yتابع f(x) را در
k
1

  تقسيم کنيم).kضرب کنيم (بر 

  

  
  
  

kانبساط افقی    k انقباض افقی  و  1  1  

 هѧѧر دامنѧѧابع اگѧѧرد تѧѧو بf (x) هѧѧای ب بازهيترتبѧѧهa ,b    و

c,d   گاه برای تابع باشند آنy f(kx) :داريم  

y y
a bD [ , ],R [c,d]
k k

   

xyنمѧودار توابѧع  مثѧال: ,y x2 3 25 9 1   وده وѧѧم نمѧرا رس
 ها را مشخص کنيد.برد آندامنه و 

  3 كارت
  1فصل 

  

  انبساط و انقباض افقي

y

x

y

x

f(x)f(kx) f(kx)f(x)
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(دوازدهم) رياضي 2حسابان   

  حل: 

 
D ( , )
R [ , )1

   
   

 

 
 
 
 

D ( , )
R ( , )
   
  

 

   

y x

x

x

  3 كارت
  1فصل 

  

  انبساط و انقباض افقي
  

y

x
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(دوازدهم) رياضي 2حسابان   

  

yاگѧر عѧرض نقѧاط تѧابع  )١ f (x)  ابعѧѧاط تѧيم، نقѧه کنѧرا قرين

y f (x)  آيند.دست میبه  

fنمѧѧودار تѧѧابع *  (x) ابعѧѧودار تѧѧة نمѧѧقرين ،f (x)  هѧѧبت بѧѧنس

  هاست.xمحور 
yاگѧѧر طѧѧول نقѧѧاط تѧѧابع ) ٢ f (x)  ابعѧѧاط تѧѧيم، نقѧѧه کنѧѧرا قرين

y f( x)  آيند.دست میبه  

fنمѧѧودار تѧѧابع *  ( x) ابعѧѧودار تѧѧة نمѧѧقرين ،f (x)  هѧѧبت بѧѧنس

  هاست.yمحور 

  

  
  
  

نمѧѧѧѧѧѧѧѧѧѧѧѧѧѧѧѧѧѧѧѧѧѧѧѧѧѧѧѧѧѧѧѧѧѧѧѧودار توابѧѧѧѧѧѧѧѧѧѧѧѧѧѧѧѧѧѧѧѧѧѧѧѧѧѧѧѧѧѧѧѧѧѧѧѧع  مثѧѧѧѧѧѧѧѧѧѧѧѧѧѧѧѧѧѧѧѧѧѧѧѧѧѧѧѧѧѧѧѧѧѧѧѧال:
| x |y ,y cos( x),y x21

1 2 1
3

 
       خصѧѧѧا مشѧѧرا ب

 ها رسم نماييد.نمودن دامنه و برد آن

  4 كارت
  1فصل 

  نكات تكميلي 
  هاي نمودارتبديل

y

x
f(x)

y

x
f(x)

-f(x)

f(-x)
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(دوازدهم) رياضي 2حسابان   

   حل:
y x
D ( , )
R ( , ]

22 1

1

  
  
 

 

 
 
 

y cos( x)
D ( , )
R [ , ]11

   
   
 

 

 
 

 
 

 
| x |y

D ( , )
R ( , ]

1
1

3

1

 
 

   
  

 

 

   

  4 كارت
  1فصل 

  نكات تكميلي 
  هاي نمودارتبديل

y

x

y

x

y

xπ π
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(دوازدهم) رياضي 2حسابان   

  

های جѧѧѧايی کѧѧѧه در اکثѧѧѧر مسѧѧѧائل، بѧѧѧا ترکيبѧѧѧی از تبѧѧѧديلاز آن *
لذا بايد دقѧت داشѧته باشѧيد کѧه  رو هستيم،نمودار توابع روبه

ها ترتيب تبѧديلو به گيردمیهر تبديل به چه صورت انجام 
  را انجام داده و به نمودار مطلوب دست يابيد.

yنمѧѧودار تѧѧابع  :١مثѧѧال f (x)  عѧѧودار توابѧѧت. نمѧѧروض اسѧѧمف

xy f ( ),y f ( x)  
1

2 2
2 2

  را رسم کنيد. 

 

نمѧѧѧѧودار تѧѧѧѧابع  : 2مثѧѧѧѧال
xy h( ) 3 2
5

از روی نمѧѧѧѧودار  

y h(x)  رسم شده است. نقطة( , )3 روی نمѧودار تѧابع  4

h شود؟ای روی نمودار تابع جديد تبديل میبه چه نقطه  
    

y

x

a

a-a

  5 كارت
  1فصل 

  هايتبديلتركيب 
  نمودار توابع 
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(دوازدهم) رياضي 2حسابان   

  : ١حل 
 
 
 
 
 
 

 
xy f ( x) y f ( )  

1
2 2

2 2
 

 

در رسم نمودار  :٢ حل
xh( )
5

 h ،۵، طول نقاط نمودار تѧابع 

k)شوندبرابر می )
1

5
)بنابراين نقطѧة  , )3 روی نمѧودار4

hشود. پس:تبديل می ١۵ای با طول به نقطه  

y h( ) h( ) ( )15
3 2 3 3 2 3 4 2 14

5
          

( , ) ( , )  3 4 15 14  

   

  5 كارت
  1فصل 

  هايتركيب تبديل
  نمودار توابع 

a

y

x

a

a

y

x
aa

a
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(دوازدهم) رياضي 2حسابان   

  

nيک عدد صѧحيح نѧامنفی و nفرض کنيد *  na ,a ,...,a ,a1 1  

naاعѧѧداد حقيقѧѧی باشѧѧند کѧѧه   ابعѧѧت .f (x)  ورتѧѧه صѧѧه بѧѧک

ناميѧѧѧده nای از درجѧѧѧةشѧѧѧود، تѧѧѧابع چندجملѧѧѧهزيѧѧѧر تعريѧѧѧف می
  شود.می

n n
n nf (x) a x a x ... a x a x a1 2

1 2 1


        

 ترين توان بزرگx اهر میѧارت ظѧود را که در اين عبѧش

aب يدرجه و ضر  نامند.ای میرا مقدار ثابت چندجمله  

  
ای زير را مشѧخص درجة هر يک از توابع چندجمله : ١ مثال

  کنيد.

p(x) x ( x) , h(x) x x2 3 21 4     

ای زير، ضرايب جمѧلات نشان دهيد در تابع چندجمله :2 مثال
  ، صفرند.xهای فردبا توان

p(x) ( x x x ... x )( x x ... x )         2 3 9 2 91 1  

    

  6 كارت
  1فصل 

  ايتابع چندجمله
  nاز درجة  


